= Proposition 3.3 (Polarisation identity for symmetric (4,0)-tensors).
n[}= etal = {Al, A2, A3, A4};

eta2 = {B1, B2, B3, B4};
eta3 = {C1, €2, C3, C4};
eta4 = {D1, D2, D3, D4};

nsl= s[x_] := (-1) *x
nel= arg[thl_, th2_, th3_, th4_] := s[thl] etal + s[th2] eta2 + s[th3] eta3 + s[th4] eta4

n7= Lread[a_, b_, c_, d_] := Module[{tmp},
tmp = Sort[{a, b, ¢, d}];
ToExpression["Lnormal" <> ToString[tmp[[1]]] <>
ToString[tmp[[2]]] <> ToString[tmp[[3]]] <> ToString[tmp[[4]]]]
]
ne= L[x1_, x2_, x3_, x4_] := Sum|[
Lread[a, b, c, d] x1[[a]] x2[[b]] x3[[c]] x4[[d]],
{a, 1, 4}, {b, 1, 4}, {c, 1, 4}, {4, 1, 4}
]
o}~ RHS = Sum[s[thl] s[th2] s[th3] s[th4] L[ arg[thl, th2, th3, th4],
arg[thl, th2, th3, th4], arg[thl, th2, th3, th4], arg[thl, th2, th3, th4]],
{thl, 0, 1}, {th2, 0, 1}, {th3, 0, 1}, {th4, 0, 1}
1;
RHS = Expand[1/ (4! x2"4) RHS];

n[11]= Expand[RHS - L[etal, eta2, eta3, eta4]]
out11= 0

2= 41 x2"4

out[12]= 384
= Extra
In[13:= RHS

ouf13= A1 B1 C1 D1 Lnormalllll + A2 B1C1 D1 Lnormallll2 +

Al1B2Cl1Dl1Lnormallll2 + A1 B1C2D1Lnormallll2 +

A1 B1Cl1D2Lnormallll2 + A3B1C1D1Lnormallll3 +Al1B3C1D1Lnormallll3 +
A1 B1C3DlLnormallll3 +A1B1Cl1D3Lnormallll3 +A4 B1C1D1Lnormallll4 +
Al1B4Cl1DlLnormallll4 + A1 B1C4 D1 Lnormallll4 + A1B1C1D4 Lnormallll4 +
A2B2Cl1Dl1Lnormalll22 + A2B1C2D1Lnormalll22 + A1 B2 C2D1 Lnormalll22 +
A2B1Cl1D2Lnormalll22 + A1 B2Cl1 D2 Lnormalll22 + A1 B1C2D2Lnormalll22 +
A3 B2Cl1DlLnormalll23 + A2B3 C1D1Lnormalll23 + A3B1C2D1Lnormalll23 +
A1 B3C2Dl1Lnormalll23 + A2B1C3 D1 Lnormalll23 + Al B2C3 D1 Lnormalll23 +
A3 B1Cl1D2Lnormalll23 +A1B3ClD2Lnormalll23 +Al B1C3D2Lnormalll23 +
A2B1Cl1D3Lnormalll23 + A1 B2C1 D3 Lnormalll23 + Al B1C2D3 Lnormalll23 +
A4 B2Cl1Dl1Lnormalll24 + A2B4 C1D1Lnormalll24 + A4 B1C2 D1 Lnormalll24 +
A1 B4 C2Dl1Lnormalll24 + A2B1C4 D1 Lnormalll24 + A1 B2 C4 D1 Lnormalll24 +
A4 B1Cl1D2Lnormalll24 + A1 B4C1lD2Lnormalll24 + A1 B1C4 D2 Lnormalll24 +
A2B1Cl1D4Lnormalll24 + A1 B2C1 D4 Lnormalll24 + A1 B1 C2 D4 Lnormalll24 +
A3 B3Cl1DlLnormalll33 +A3B1C3Dl1Lnormalll33 +Al1B3C3D1Lnormalll33 +
A3 B1Cl1D3Lnormalll33 +A1B3ClD3Lnormalll33 +AlB1C3D3Lnormalll33 +
A4 B3Cl1DlLnormalll34 + A3B4ClD1Lnormalll34 + A4 B1C3 D1 Lnormalll34 +
A1 B4 C3DlLnormalll34 + A3B1C4 D1 Lnormalll34 + A1B3C4 D1 Lnormalll34 +
A4 B1Cl1D3Lnormalll34 + A1 B4Cl1D3 Lnormalll34 + A1B1C4 D3 Lnormalll34 +
A3 B1Cl1D4Lnormalll34 + A1 B3Cl1D4 Lnormalll34 + A1 B1C3 D4 Lnormalll34 +
A4 B4ClDlLnormalll4d + A4 B1C4 D1 Lnormallld4d + A1 B4 C4 D1 Lnormalllédd +
A4 B1ClD4Lnormallld4d + A1 B4Cl D4 Lnormallld4d + A1 Bl C4 D4 Lnormallldd +
A2 B2C2Dl1Lnormall222 + A2 B2 C1 D2 Lnormall222 + A2 B1 C2 D2 Lnormall222 +
Al B2 C2D2Lnormall222 + A3 B2 C2 D1 Lnormall223 + A2 B3 C2 D1 Lnormall223 +
A2 B2C3Dl1Lnormall223 + A3 B2C1 D2 Lnormall223 + A2 B3 Cl D2 Lnormall223 +
A3 B1C2D2Lnormall223 + A1 B3C2D2Lnormall223 + A2 B1 C3 D2 Lnormall223 +
Al B2 C3 D2 Lnormall223 + A2 B2 C1 D3 Lnormall223 + A2 B1 C2 D3 Lnormall223 +
Al B2 C2D3Lnormall223 + A4 B2 C2 D1 Lnormall224 + A2 B4 C2 D1 Lnormall224 +
A2 B2C4Dl1Lnormall224 + A4 B2C1 D2 Lnormall224 + A2 B4 C1 D2 Lnormall224 +
A4 B1C2D2Lnormall224 + A1 B4 C2 D2 Lnormall224 + A2 B1 C4 D2 Lnormall224 +
Al B2 C4 D2 Lnormall224 + A2 B2 C1 D4 Lnormall224 + A2 B1 C2 D4 Lnormall224 +
A1 B2C2D4 Lnormall224 + A3 B3 C2D1Lnormall233 + A3B2C3 D1 Lnormall233 +
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A2 B3 C3Dl1Lnormall233 + A3 B3 Cl1D2Lnormall233 + A3 B1C3D2Lnormall233 +
A1 B3 C3D2Lnormall233 + A3B2C1 D3 Lnormall233 + A2 B3 Cl1 D3 Lnormall233 +
A3 B1C2D3Lnormall233 + A1 B3C2D3 Lnormall233 + A2 B1C3 D3 Lnormall233 +
Al B2 C3 D3 Lnormall233 + A4 B3 C2 D1 Lnormall234 + A3 B4 C2 D1 Lnormall234 +
A4 B2 C3 D1l Lnormall234 + A2 B4 C3 D1 Lnormall234 + A3 B2 C4 D1 Lnormall234 +
A2 B3C4Dl1Lnormall234 + A4 B3C1 D2 Lnormall234 + A3 B4 C1 D2 Lnormall234 +
A4 B1C3D2Lnormall234 + A1 B4 C3 D2 Lnormall234 + A3 B1 C4 D2 Lnormall234 +
A1 B3 C4D2Lnormall234 + A4 B2C1 D3 Lnormall234 + A2 B4 C1 D3 Lnormall234 +
A4 B1C2D3Lnormall234 + A1 B4 C2D3 Lnormall234 + A2 B1 C4 D3 Lnormall234 +
Al B2 C4 D3 Lnormall234 + A3 B2 Cl1 D4 Lnormall234 + A2 B3 Cl D4 Lnormall234 +
A3 B1C2D4 Lnormall234 + A1 B3 C2 D4 Lnormall234 + A2 B1 C3 D4 Lnormall234 +
A1 B2C3 D4 Lnormall234 + A4 B4 C2 D1 Lnormall244 + A4 B2 C4 D1 Lnormall244 +
A2 B4 C4 D1 Lnormall244 + A4 B4 C1l D2 Lnormall244 + A4 B1 C4 D2 Lnormall244 +
Al B4 C4 D2 Lnormall244 + A4 B2 Cl1 D4 Lnormall244 + A2 B4 C1 D4 Lnormall244 +
A4 B1C2D4Lnormall244 + A1 B4 C2 D4 Lnormall244 + A2 B1 C4 D4 Lnormall244 +
Al B2 C4 D4 Lnormall244 + A3 B3 C3 D1 Lnormall333 + A3 B3 C1 D3 Lnormall333 +
A3 B1C3D3Lnormall333 +A1B3C3D3Lnormall333 +A4 B3C3 D1 Lnormall334 +
A3 B4 C3Dl1Lnormall334 + A3B3C4 D1 Lnormall334 + A4 B3C1 D3 Lnormall334 +
A3 B4 ClD3Lnormall334 + A4 B1 C3 D3 Lnormall334 + A1 B4 C3 D3 Lnormall334 +
A3 Bl1C4 D3 Lnormall334 + A1 B3C4 D3 Lnormall334 + A3 B3 Cl D4 Lnormall334 +
A3 B1C3 D4 Lnormall334 + A1 B3C3 D4 Lnormall334 + A4 B4 C3 D1 Lnormall344 +
A4 B3 C4 D1 Lnormall344 + A3 B4 C4 D1 Lnormall344 + A4 B4 C1 D3 Lnormall344 +
A4 Bl1C4 D3 Lnormall344 + A1 B4 C4 D3 Lnormall344 + A4 B3 Cl D4 Lnormall344 +
A3 B4 ClD4Lnormall344 + A4 B1 C3 D4 Lnormall344 + A1 B4 C3 D4 Lnormall344 +
A3 B1C4 D4 Lnormall344 + A1 B3 C4 D4 Lnormall344 + A4 B4 C4 D1 Lnormall44s +
A4 B4 ClD4 Lnormalld4dd + A4 B1 C4 D4 Lnormallddd + A1 B4 C4 D4 Lnormallddd +
A2 B2 C2D2Lnormal2222 + A3 B2 C2 D2 Lnormal2223 + A2 B3 C2 D2 Lnormal2223 +
A2 B2 C3 D2 Lnormal2223 + A2 B2 C2 D3 Lnormal2223 + A4 B2 C2 D2 Lnormal2224 +
A2 B4 C2 D2 Lnormal2224 + A2 B2 C4 D2 Lnormal2224 + A2 B2 C2 D4 Lnormal2224 +
A3 B3 C2D2Lnormal2233 + A3 B2 C3 D2 Lnormal2233 + A2 B3 C3 D2 Lnormal2233 +
A3 B2 C2 D3 Lnormal2233 + A2 B3 C2 D3 Lnormal2233 + A2 B2 C3 D3 Lnormal2233 +
A4 B3 C2D2Lnormal2234 + A3 B4 C2 D2 Lnormal2234 + A4 B2 C3 D2 Lnormal2234 +
A2 B4 C3D2Lnormal2234 + A3 B2 C4 D2 Lnormal2234 + A2 B3 C4 D2 Lnormal2234 +
A4 B2 C2 D3 Lnormal2234 + A2 B4 C2 D3 Lnormal2234 + A2 B2 C4 D3 Lnormal2234 +
A3 B2 C2D4 Lnormal2234 + A2 B3 C2 D4 Lnormal2234 + A2 B2 C3 D4 Lnormal2234 +
A4 B4 C2D2Lnormal2244 + A4 B2 C4 D2 Lnormal2244 + A2 B4 C4 D2 Lnormal2244 +
A4 B2 C2 D4 Lnormal2244 + A2 B4 C2 D4 Lnormal2244 + A2 B2 C4 D4 Lnormal2244 +
A3 B3 C3D2Lnormal2333 + A3 B3 C2D3 Lnormal2333 + A3 B2 C3 D3 Lnormal2333 +
A2 B3 C3D3Lnormal2333 + A4 B3 C3 D2 Lnormal2334 + A3 B4 C3 D2 Lnormal2334 +
A3 B3 C4 D2 Lnormal2334 + A4 B3 C2 D3 Lnormal2334 + A3 B4 C2 D3 Lnormal2334 +
A4 B2 C3 D3 Lnormal2334 + A2 B4 C3 D3 Lnormal2334 + A3 B2 C4 D3 Lnormal2334 +
A2 B3 C4 D3 Lnormal2334 + A3 B3 C2D4 Lnormal2334 + A3 B2 C3 D4 Lnormal2334 +
A2 B3 C3 D4 Lnormal2334 + A4 B4 C3 D2 Lnormal2344 + A4 B3 C4 D2 Lnormal2344 +
A3 B4 C4 D2 Lnormal2344 + A4 B4 C2 D3 Lnormal2344 + A4 B2 C4 D3 Lnormal2344 +
A2 B4 C4 D3 Lnormal2344 + A4 B3 C2 D4 Lnormal2344 + A3 B4 C2 D4 Lnormal2344 +
A4 B2 C3 D4 Lnormal2344 + A2 B4 C3 D4 Lnormal2344 + A3 B2 C4 D4 Lnormal2344 +
A2 B3 C4 D4 Lnormal2344 + A4 B4 C4 D2 Lnormal2444 + A4 B4 C2 D4 Lnormal2444 +
A4 B2 C4 D4 Lnormal2444 + A2 B4 C4 D4 Lnormal2444 + A3 B3 C3 D3 Lnormal3333 +
A4 B3 C3 D3 Lnormal3334 + A3 B4 C3 D3 Lnormal3334 + A3 B3 C4 D3 Lnormal3334 +
A3 B3 C3 D4 Lnormal3334 + A4 B4 C3 D3 Lnormal3344 + A4 B3 C4 D3 Lnormal3344 +
A3 B4 C4 D3 Lnormal3344 + A4 B3 C3 D4 Lnormal3344 + A3 B4 C3 D4 Lnormal3344 +
A3 B3 C4 D4 Lnormal3344 + A4 B4 C4 D3 Lnormal3444 + A4 B4 C3 D4 Lnormal3444 +
A4 B3 C4 D4 Lnormal3444 + A3 B4 C4 D4 Lnormal3444 + A4 B4 C4 D4 Lnormald4d4dd



